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PRIKLAD. Spoditejte trojny integrala pres mnozinu M

/J‘l/d:cdydz,

kde M = {[z,y, 2] [* +y* < 2y, 0 < 2 < 2}
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M = {[z,y,2] |2* + y* <2y, 0 < 2 < 2}

Nejprve musime popsat (vymezit) mnozinu M. Protoze se jednd o
vélec provedeme transformaci do cylindrickych souradnic.
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M= {[z,y,7] |+* +y* < 2y,0< 2 < 2}

Nejprve musime popsat (vymezit) mnozinu M. Protoze se jednd o
vélec provedeme transformaci do cylindrickych souradnic.

Polozme
& =-e€osy Y ==Y 2=1w @

Jakobidn této transformace je roven |J| = u.
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Jana
Lístek s poznámkou
Zde jsou uvedeny správné rovnice:
x= u cos v, y= u sin v, z= w

Jana
Přeškrtnutí


M = {[z,y,2] |2* + y* <2y, 0 < 2 < 2}

Nejprve musime popsat (vymezit) mnozinu M. Protoze se jednd o
vélec provedeme transformaci do cylindrickych souradnic.

Polozme
& =-e€osy Y ==Y 2=1w @

Jakobian této transformace je roven |J| = u. Mdme tedy

/A{/d:cdydz - /Nl/ududvdw.
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Jana
Lístek s poznámkou
Oprava:
x= u cos v, y= u sin v, z= w

Jana
Vkládaný text

Jana
Přeškrtnutí


M = {[z,y,2] |2* + y* <2y, 0 < 2 < 2}

Nejprve musime popsat (vymezit) mnozinu M. Protoze se jednd o
vélec provedeme transformaci do cylindrickych souradnic.

Polozme
& =-e€osy Y ==Y 2=1w @

Jakobian této transformace je roven |J| = u. Mdme tedy

/A{/d:cdydz - /Nl/ududvdw.

Pri¢emZ mnozina M* je omezena tak to

0<u<2siny, ——=<ov< 0<w<?2
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Jana
Lístek s poznámkou
Oprava:
x= u cos v, y= u sin v, z= w

Jana
Přeškrtnutí


[ | Jududvdw =

M+

(f2<27nvu du)dw) dv

0 0

\
B %N\ﬂ

Nejprve spocitdme vnitni integral.
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[ | Jududvdw =

M+

(j<27nvu du)dw) dv

0 0

\
INE] %mm

Nejprve spocitdme vnitni integral.

4F .
2 2 2sinv

/Al/dxdydz:/]\l/ududvdw:/<0/(O/ wdu)dw)dv
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f]\{ Jududvdw = f (f2<27nvudu)dw)dv

—zNp N @

Nejprve spocitdme vnitni integral.

/Z\Z/dxdydz:/]\!/ududvdw—/ / /udu)dw dv

2

2 2 2sinv & 2smv
// /udu)dw)dv://

5 0
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2 ,2sinv

[ f Jududvdw= ] (F(°] wdn)dw)de

0
Nejprve spocitdme vnitni integral.

/ A{ [asaya | M/ [ uauduo - /

2

2sinv

(ﬂzu@mw

3 2 2sinv 3 2 21 2sins
. (/(0/ udu)dw)dv:_ (0/[2]0 dw)dv:

k7
2

_ /’5(0/2 <2sin2v—0>dw)dv: /(0/22sin2vdw>dv
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fi (f2<27nvudu>dw)dv =

0

(f2sm vdw)d

w\:\ %N\ﬂ

Opet budem poditat vnitfni integral

(/2 2sin? vdw) dv
0

|
ol o
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fi (f2<27nvudu>dw)dv =

— 0

(f2sm vdw)d

w\:\ %N\ﬂ

Opet budem poditat vnitfni integral

(/22sin20dw>dv
0
52
/(/2sin20dw>dv:
0

|
ol o

[2w sin? v]3 dv

\Mb\
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(f2sm vdw)dv

w\:\ %N\ﬂ

fi (f2(2flfnvudu>dw)dv =

— 0
Opet budem poditat vnitfni integral

52
/(/2sin20dw>dv
-z 0

P

2 2
/(/2sin20dw>dv: / [2wsin2v]3dv
0

3 2 3
/(/2sin2vdw>dv:/[2wsin2v]§dv:
0
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4sin® v dv
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(N

—

(f(QSjnUUdU)dU)dw = [ 4sin*vdv

0 0 _

SIE}
SE}

K dal$imu vypoctu pouzijeme vzorec cos 2v = cos? v —sin? v. Odsud
mame 2sin? v = 1 — cos 2v.
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—

0 0

woly

(f(QSjnUUdU)dU)dw = ji 4sin® v dv

K dal$imu vypoctu pouzijeme vzorec cos 2v = cos? v —sin? v. Odsud
mame 2sin? v = 1 — cos 2v. Po dosazeni do integralu dostavame

4sinvdv = [ 2(1 — cos2v) dv.
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(j(Q?IUU du) dv)dw = jir 4sin® v dv

K dal$imu vypoctu pouzijeme vzorec cos 2v = cos? v —sin? v. Odsud
mame 2sin? v = 1 — cos 2v. Po dosazeni do integralu dostavame

woly

g
4sin®vdv = /2(1 — cos 2v) dv.

|
NJE] \m\::

Integraci mame

2(1 — cos2v) dv =

\w\ﬂ

|
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ZAVER.
///da:dydz:%r,
M

kde M = {[z,y, 2] [2® +y* < 2y, 0 < 2 < 2}

Protoze mnozina M je valec a integrovali jsme pres jednicku, vy-
pocitand hodnota je vlastné objem vélce o vysce dva a o poloméru
podstavy jedna.
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