2M - Dvojny integral UM FSI VUT v Brng, 31. bfezna 2016

1. ZapiSte pouze meze pro vypocet dvojného integralu [ dady a integrdl nepocitejte:
Q
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rx=1r=2,y=3,y=6.
rx=lr=2y=2,y=—x+1.
cy=2+1ly=2-1,0<x<1.
:y2=x,1§x§3.

y<a2ty< —z+2,y>0,z>0.
ry>aty< —x+2,2>0.
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i =xy=1x—2.

:wa,ySS—xg,xSO.

y<e+1,-2<x<1,y>-2.

ca? 4y <4,y >+3z,y>0.

syt <1y >z

Pozndamka: Nékteré integraly zkuste vyjadrit jak vzhledem k ose x a také vzhledem k ose y.
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2. Spoctéte [[ dzdy, kde Q je urcena vztahy x +y = 4,z +y = 12,y* = 2z. [%]
Q

3. Spoctéte [[y dzdy, kde Q je uréena vztahy 22 —y+2=0,2 +y —4 = 0. [£1]
Q

4. Spoététe [[ev dzdy, kde Q je uréena vztahy = =0,y = 1,y = 2,> = . [e? — 2]
Q

5. Spoctéte [[ zy? dzdy, kde Q je uréena vztahy 22 +y> — 1 <0,z +y—1> 0. =]
Q

6. Zapiste transformacni vztahy pro polarni soufadnice a vypoctéte jakobidn této transformace.

7. Spoctéte fs{aurctg%dxdy7 kde Q: gx <y<V3Br,1<a?+y2<0. (%]

8. Spoctéte fng + y? dady, kde € je uréena vztahy 1 < 22 +y? < 4, |z| < y. [L?T”]

9. Spoctéte [[ sin /22 + 2 dedy, kde Q je uréena vztahy y > 0,72 < 22 + y? < 4. [—877)
)

10. Spoctéte jge_xz_yz dxdy, kde  je uréena vztahy 22 +y? < 1,2 > 0,y > 0. [- £ + %]

11. Spoctéte fhfdazdy7 kde Q je uréena vztahy 22 +y? < y,y > z,x > 0. [Z + 1]

12. Spoctéte fgdxdy, kde Q je uréena vztahy 22 + y? < —4dx, 22 +y2 > 4,y < ?w (%]

Casto pouzivané integraly:

substituce :
[sin2zdz = 20 =t = [sint ¥ =1 [sintdt = (—cost)+C=—-%2 +C
2dz =1dt

[sin’zde = [1=22dy = 1 [1 —cos2zdzr = § (z — 9822) + C

substituce :
[sin*zdz = [sin®zsinzdr = [(1 - cos®>z)sinzdz = cosr =t =
—sinzdr =1dt
=—f1—t2dt:—(t—§>+C:—cosx+%+0



