Urcity integral - aplikace 1

Aplikace urcitého integralu

explicitni rovnice parametrické rovnice
y=f(x), x€(ab) =), y=v(), t € {xp)
PLOSNY OBSAH S = f f(x)da = fq/)(t) - p(t) dt
OBJEM V= wfb [f(2)]” da V=n f[w(t)]Q - (t) dt
DELKA KRIVKY L= jb‘ 1+ [f/(2)]* de L= jq [o(6)]” + [$(t)])” at
POVRCH PLASTE | P =2~ fb f@/1+ [f(@)] de | P= 27rfw(t \/ [o(t)]* + [¢(1)] dt

Priklady na plo$ny obsah:

2 a osou z pro x € (—3,3). Vysledek: 18

1. Piiklad Urcete obsah plochy ohranic¢ené kiivkou y = x
2. Priklad Urcete obsah plochy ohranicené kiivkami y = 1-&-% ay =z Vysledek: m — %

3. Piiklad Urcete obsah plochy ohrani¢ené kiivkou y = 2% + 22 — 62 a osou x pro z € (—3,3).
Vysledek: 28%

4. Piiklad Urcete obsah ptlkruhu zadaného parametrickymi rovnicemi « = r cost, y = rsint, t € (0, 7).
Vijsledek: ™~

Priklady na objem:

5. Priklad Vypoctéte objem kuzelu, ktery vznikne rotaci piimky y = %x —1 kolem osy x pro x € (2,6).
Vysledek: W%

6. Priklad Vypoctéte Piiklad [5 pomoci vhodné parametrizace.

7. Piiklad Vypoctéte objem télesa, které vznikne rotaci plochy mezi kiivkami y = 22 +1,y =0,z =1

a x = 0 kolem osy y. Vysledek: %w
8. P¥iklad Vypodététe objem télesa, které vznikne rotaci plochy mezi kiivkami y = 5x, y = 5x2:
a) kolem osy z; Vysledek: %w
b) pro = € (1,4) kolem osy y. Vysledek: 45907
9. Piiklad Vypoctéte objem télesa, které vznikne rotaci plochy mezi kitvkami y = $22+1,y = —2+4
az =0
a) kolem osy z; Vysledek: 95—27r
b) kolem osy y. Vysledek: 4w

10. P¥iklad Odvodte vztah pro objem rota¢niho komolého kuzelu s poloméry podstav 0 < r; < 7o
a vyskou v. Vysledek: V = [ (”v;rlx + 7’1) de =...
0

Priklady na povrch plasté:

11. Priklad Pomoci Riemannova integrélu uréete povrch koule o poloméru r je-li tvofici pulkruznice
déana:

a) explicitné y = +v/12 — x2; Vysledek: 4mr?
b) parametricky x = rcost, y = rsint, kde ¢t € (0, 7). Vijsledek: 4mr?
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