SA2 - Dvojny integral - polarni soufadnice UM FSI VUT v Brng, 5. kvétna 2007

Oblast M je dana nerovnostmi uvedenymi pod obrizkem, na kterém je také barevné vyznacena.
Zapiste dvojnasobny integrél, kterym byste pomoci transformace do polarnich soufadnic

T = pCosy,

y=osing

spocitali plosny obsah oblasti M.

1. Priklad

Obréazek 1: M: 22 +y2 <4,y >0

e 2
Reseni S(M) = [[1dzdy = [ ( ) dg) de.
M 0 \0

2. Priklad

Obrazek 2: M: 2% +3y? <4z, y >0
5 [4cosp
Refeni S(M)= [[1dzdy=[| [ 1-odo]|de.
M 0 0

3. Priklad

Reseni
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4. Piiklad

Obrézek 4: M: 22 + y? <4y, <0

™
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m [ 4sine
Reseni S(M)= [[1ldzdy = [ ( [ 1.0 dg> dep.
M 0

5. Priklad

yh Yz
P +y2= 4

) r'+y'=4x
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Obrézek 5: M: 22 +y? >4, 2?2 +y?> < da,y >z

ResSeni  Na obrazku je zakreslen i rovnostranny trojthelnik, ktery usnadni uréeni horni meze pro ¢

S(M) :Aif ldzdy = f (4?5%1 : ng) de.
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6. Priklad
yh

y=x
.’E2 +y2: 4

r+y'=4x

60° 4 T

Obrazek 6: M: 22 + 9% >4, 22 +y? <da,y<uw
Reseni
Ey
S(M) = [fldzdy= [ [ [ 1-ede
M 2

Na obrazku je zakreslen i rovnostranny trojihelnik, ktery usnadni urceni dolni meze pro ¢
4 cos
( ) de.
3



UM FSI VUT v Brng, 5. kvétna 2007

SA2 - Dvojny integral - polarni soufadnice

7. Priklad

=Ax

]y

Obréazek 7: M: 22 +y?> <4, 22 +y%> > 42,y >0

Reseni

r+y'=4x

sy

Obrazek 8: M: 22 +y?> <4, 22 +y2 >4z, y>0

Obsah oblasti M; spoéteme béZnym vzorcem jako obsah ¢tvrtiny kruhu, tj. S(M;)
> dp. S(M) = S(My) + S(Ms).

f(j 1-pode

oblasti M, spoéitame takto: S(Ms) = [ 1dzdy =
Mo T cos @

y=RBz

8. Priklad

r’+y'=4x

]Y

Obrazek 9: M: 22 +y? > 2z, 22 + 9% < 4z, ?mﬁyg V3z

2cos p

4 cos
[ 1-podo|de.

R Hw\rl

Reseni  S(M)= [[1ldzdy =
M

Oblast musime rozdélit na dvé ¢asti My a My (M = M; U Ms), jak je vidét na Obrazku 8.
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